Funkcje i pochodne.

zad. 1. Znalez¢ dziedzine funkcji:

1) f) =5 @) f@) =gt

) fle)=va=2z (6) flz)=vT=3x (7) flz)=Va2-9 (8) f(r)=Va?-4

zad. 2. Dane sa funkcje f(z) = 2%, g(z) =sinz, h(z) =%, m(z) =Inz.
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zad. 3. Rozlozy¢ dane funkcje na podstawowe funkcje elementarne:

=V2rFT (3) y=gap ) y=mm
=3 (1) y=1In(de —3) (8)

(1) y=-cos(2x+1) (2)

Y
(5) y=0Bx—-20° (6) y

zad. 4. Wyznaczy¢ funkcje odwrotne

(1) y=flz)=20+4 (2) y=[(2)
3) y=f(z)=0,5-2" (4) y= f(z) =2log(z+1), x > —1.

322, >0

zad. 5. Obliczy¢:
244 22 -3 o= ’ 2 —10

1) I 2) 1 3) 1 4
(1) 2 g2 @) e ) 22 g — 2 4) st gt 4
3-8 2?2 —1 2?2 — 22— 8 r? —8r + 15
4) i ) i 6) lim ———— 8) lim ————
W "y © Jim e O I e ) Iy
=1 . VT =5 . VT =2 . sin3z
(9) I~ (10) lim-m—e (1) lim == (12)  lim =
. 4z . tgx . 3z . tg 2%
13) 1 14) lim —— 15) lim ——— 16) 1 .
(13) xlg(l)SsiHZx (14) 220 dx (15) wlir(l)2tg T (16) xlgil)tg 3z
zad. 6. Zbada¢ ciaglos¢ funkcji
2 _ 25 29
* , T# —=5H ‘ , T#3 —r+1, <0
fla)=q T+5 gla)={ -3 h(z) =
-5, r=—5 6, r =23 r+2, =0



zad. 7. Dla jakich wartosci parametrow a i b funkcja jest ciagta?

sin x 9

, <0 zi—a, <0
2x
f(x) = a, xr=0 g(z) = 3, rz=0
sin bx
22 —b, >0 o x> 0.

zad. 8. Obliczy¢ pochodne funkcji:

(1) f(z) =5z (2) flz) =227 (3) f(z) = —4a®
@) fa) =, 6) 1) = ©) fle) =
(7) f(z)=Va (8) f(z)=2yx 9) flz) =z
(10) f(z) = Va3 (11) f(x) = Va? (12) f(z) = 2T
(13) f(z)=2*Vz (14) f(z) =2/ (15) f(z) =22+3
(16) f(x) = T2? — 3z + 2 (A7) f(z)=-bx3+22> -4z +1 (18) f(z)= 2z +1)(3z —4)
(19) f(z) = (4o =3)(bx +2) (20) f(z)=3rH (21) f(z) =555
(22) f(z) = 2z +7)° (23) f(z) = (322 — bx +8)" (24) f(z)= Az —7
(25) f(z)=vVa2?2—-32x+6 (26) f(r) =a2?sinx (27) f(z) =223 cosx
(28) flx) =e* (29) f(x) = >+ (30) fla)=em
(31) f(z)=1In(3z — 1) (32) f(z)=In(—22+7) (33) flz) =In(22® — 4z + 2)

zad. 9. Dla podanych ponizej funkcji wyznaczy¢:
(1) dziedzing funkcj,

(2) miejsca zerowe funkcji i punkty przeciecia z osia OY,
(3) granice funkcji na koncach przedziatéw okreslonosci,

(4) asymptoty funkcji,

(5) przedzialy monotonicznosci,

(6) ekstrema lokalne,

(7) przedzialy wypuktosci i wklestosei,
(8) punkty przegiecia,

(
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9) tabelke (na podstawie wynikéw z poprzednich zadan) oraz naszkicowaé wykres funkcji:



a) f(r)=23+322—-92—2, b) f(2) 3z + 3z + 8
o) flz) =2, d) fla) =2,

¢) f(z)= f) fz) =5,

8) flx) =5, h)  flz) ==+ %,

) fl) =25, i) fx) =

zad. 10. Obliczy¢ granice z zadania 5 wykorzystujac regute de ’'Hospitala (tam, gdzie jest to

mozliwe).

zad. 11. Obliczy¢ pochodne czastkowe rzedu pierwszego i drugiego funkcji podanych ponizej.

f(z,y) = 32% + 32y — y® — 15z,

flx,y) =222 +3zy +y*> — 22 —y + 1,
flz,y) =22 — 2y + 2y° — v + 4y — 5,
f(z,y) = 2% + 32y — 62y — 3y* — 152 — 15y,
flr,y) =2 —xy+y* + 30— 2y + 1,
f(z,y) = 2® + y* + 2y — 62 — 4y + 5.

zad. 12. Zbada¢ ekstrema funkcji z poprzedniego zadania.



